Quizz Quadrilateres Solutions Partiell

Quizz n°3

Par construction deux candidats possibles pour le
point C. | désigne le milieu du segment [AC]. Al@4
est le symétrique de B par rapportal ; A et G son
auto-symétriques par hypothese. Dans la symétrie
centrale de centre | (rappel : qui conserve dipestiet]
mesures) AB se transforme en CD et BC en AD ;

AB et BC ont méme mesure par hypothése ; donc
4 cotés de ce parallélogrammes sont égaux : it s'al

d'un losange.

Quizz n°%

Ci-contre a droite, début d'une recherche de la

Quizz n°4

La construction fait apparaitre un quadrilatéreséroll ne peut s'agir
d'un losange. Noter que le quadrilatéere MPNQ estarallélogramme,
non losange évidemment.

On tient cependant des débuts de losange !

En effet si P' désigne le symétrique de P par napgpopoint N, alors le
quadrilatere MNP'Q est de facon évidente un losange

De méme, si Q' désigne le symétriqgue de Q par rappgooint M,
alors le quadrilatére MNPQ' est |la encore un losang

Ces points n'ont
pas été tracés sur
la figure ci-contre
pour ne pas
I'alourdir.

solution. On traduit partiellement les hypothéses e 3

profitant d'un logiciel de géométrie pldneon a fait
apparaitre deux cercles de méme centre X et de
rayons respectifs 4 et 5 cm. Y est un point madule
le cercle interne. Par hypothese, WXYZ est un

parallélogramme ; donc on trace la paralléle a VeXspant par Y ;
- elle recoupe le cercle externe en deux points ZP efui
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respectent la consigne XZ =5 cm. On a aussi fgaeaitre le
symeétrique Z3 du point X par rapport au milieu Isdigment
[WY]. Ce point respecte la consigne [XZ] et [WY] sgupent en
leur milieu. Il est normal que ce point se trouuela
droite(Z1Y). La solution est obtenue quand deuxtdss points
se trouvent confondus ! Ce qui n'est pas diffiaileroduire avec
le logiciel (il y a deux occurrences possibles)tédau'alors le



segment [Z1Y] est de méme longueur que le segiéki fomme [WZ1] relativement a [XY]. Mais
[WX] et [XY] sont donnés égaux (d'ailleurs & 4 cnmptre parallélogramme est donc un losange.

Programme de constructiotracer le segment WX de 4 cm de longueur
puis deux cercles centrés en W et X, de 4 cm dentagnfin, centré en
Z
« X, le cercle de rayon 5 cm. Ce cercle coupe leleele centre W en

deux points ; on choisit 'un de ces points que iomme Z. Ne reste
plus qu'a tracer le cercle de centre Z et de rdyom. Ce cercle passe
évidemment par le point W. Son autre intersecti@tde cercle de
centre X et rayon 4 cm fournit le point Y cherché.

Quizz n°6
e "

La figure ci-contre a droite traduit les données de
I'énoncé. Un point C est librement posé sur un
cercle de centre B et rayon AB=4cm ; ne reste ply
qu'a tracer le cercle de centre C et rayon BC=4cn
la paralléle a (BC) passant par A. Ces deux objet
se coupent en deux points notés ici D1 et D2. Da|
le quadrilatere ABCD1, les cotés AB, BC et CD1
sont égaux par construction. Si l'on peut montrer
gue les droites (AB) et (CD1) sont paralleles, salor
on tiendra un parallélogramme, et par coup un AB=40
losange. Noter la projection orthogonale hl de D]
sur la droite (BC). On aurait aussi du figurer dajgction H de A sur (BC). Clairement AH et D1h1 on
méme mesure (la distance entre les deux parallgtes)construction, les cotés AB et D1C sont égaux
enfin les angles AHB et D1h1C sont égaux car draitsnc les triangles AHB et D1h1C sont égaux,
entrainant ipso facto I'égalité des angles HBAl&LM1 ! Les droites (AB) et (D1C) sont paralléles ca
définissant deux angles égaux avec une tierce! Oag cotés AB et D1C, déja égaux, sont parallptes
tient notre parallélogramme et donc notre losange.

Remarque la figure ABCD2 est évidemment un trapeze iseceél

Quizz n°
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La figure ci-contre a gauche traduit les donnéeprdbleme : le point T est
librement choisi sur le cercle de centre R et rajom. On en déduit la droite
(RT) et sa perpendiculaire issue du point S. Gettpendiculaire coupe le cercle
de centre T et rayon 3 cm en deux points Ul etAJaiori, les quadrilatéres
RSTU1 et RSTU2 n'ont aucune raison d'étre des g
losanges car ils ne sont pas des parallélogrammes. UN
.

Clausea ajouter: la droite (TU) est parallele a la droite ‘A
(RS). Voici maintenant un programme de construction

La figure ci-contre a droite en donne un apercu.
i) Tracer le segment [RW] de longueur 3 cm puisckaeles de rayon 3 cm
centrés en R et W. Tracer le cercle de centrerRyen 4 cm. Ce cercle coupe ¢
cercle de centre S en deux points. On choisit ietgi se trouve par ailleurs
dans le demi-plasupérieurde frontiére (RS) 1
ii) Dans ce demi-plan, tracer le demi-cercle derditie RS et la demi-droite [RT) ; tracer alorsdand
droite issue de S et passant par leur point ddattion. Cette demi-droite recoupe le cercle déredh et
rayon 3 cm au point U cherché.
iii) Ne reste plus qu'a relier dans l'ordre lesp®R, S, T, U.
Conseil : lire cette construction et tracer au atra mesure.

A\1”4

Z La définition de cet animal est pénible : on comoeepar considérer que le vecteur RS est oriersiéygnent. Dans la
rotation de centre R et d'angi® (rappel sens inverse des aiguilles d'une mquue le matheux) on produit V, image de S.
Le demi-plan supérieur est le demi-plan de froat{&S) et contenant le point V. Cette présentatiorpeu lourde, a le bon
go(t d'étre compatible avec I'entendement standard.
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Quizz n°§

La figure a droite expose une solution compatiblecdes données. Off
n'‘obtient pas un losange ! Et d'ailleurs, mémeupggarallélogramme.
{Pour info : le point C2 est l'un des points poksstpour étre a 6 cm
de Aet4cmde B.Desta4cmde C2.}

Si on ajoute l'information supplémentaire "D edt@m de A" on
obtient bien un losange, a condition de considguerD ne peut étre
confondu avec B.

Quizz n°9

7

EF =40

isocele en E, par définition. Les angles a la lgdaet égaux, il s'en suit que
les angles GFH et HFE sont égaux : comprendreajdmoite (FH) est la
bissectrice de I'angle EFG. Mais cette droite essishauteur issue de F
dans le triangle EFG, par définition. Puisque céttete est a la fois hauteur
et bissectrice, le triangle EFG est isocéle endhde point G est aussisur| /| EF =40 N

Sur la figure & gauche, on a tracé un segmentrjt&Surant 4 cm, puis
deux cercles centrés en E, de rayon respectif$ £t On a ensuite posé
arbitrairement un point G sur le plus grand cercteperpendiculaire a la
droite (EG) recoupe le petit cercle en un point kpreappelle H.

A ce point de la construction, toutes les contesirgont respectées, sauf
celle du parallélisme entre les droites (EH) et)(FG

Dans la figure ci-contre a droite, on se place
dans I'hypothése ou les deux droites (EH) et
(FG) sont paralléles : les angles GFE et FHE
sont donc égaux. Mais le triangle FHE est

le cercle de centre F et rayon FE.

La condition "les deux droites (EH) et (FG) sontgflales" assure donc que le quadrilatere EFGHirest
losange, et I'on tient un programme de construdtion

i) Tracer un segment [EF] de longueur 4 cm.

i) Tracer les cercles de rayon 4 cm et centresk e

iii) Tracer le cercle de centre E et rayon 5 cmc€ele recoupe dans le demi-plan supérieur (Gé no
page précédente) le cercle de centre F et rayomdncun point G.

iv) La demi-droite issue du point F et perpendizelau segment [EG] recoupe le cercle de centre E e
rayon 4 cm au point H attendu.

EF =40
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